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ΟΙ ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΣΑΣ ΠΡΕΠΕΙ ΝΑ ΕΙΝΑΙ ΠΛΗΡΩΣ ΑΙΤΙΟΛΟΓΗΜΕΝΕΣ

∆ΙΑΡΚΕΙΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ : 3 ΩΡΕΣ

1. ΄Εστω A,B,C αντιστρέψιµοι 2× 2 πίνακες µε

A−1 =

[
2 3
1 −1

]
, B−1 =

[
2 0
0 −1

]
, C−1 =

[
1 2
1 1

]
.

Υπολογίστε τον

(B2CA)−1 .

2. ΄Εστω a, b, c, d, e, f, g, h, i ∈ R. Αποδείξτε ότι∣∣∣∣∣∣∣∣
g + 3a −2a 4d 0
h+ 3b −2b 4e 0

2 1 19 2
i+ 3c −2c 4f 0

∣∣∣∣∣∣∣∣ = 16

∣∣∣∣∣∣
a b c
d e f
g h i

∣∣∣∣∣∣ .
3. Υπολογίστε το εµβαδόν A του παραλληλογράµµου που ορίζουν τα διανύ-

σµατα του 3-διάστατου χώρου u = (2,−2, 1) και v = (1,−2, 3).
4. Υπολογίστε τη γωνία φ που σχηµατίζουν το επίπεδο E1 µε εξίσωση

3x− 3
√
2y + 3z = 7

και το επίπεδο E2 µε εξίσωση

−x = z − 12 .

5. ΄Εστω

v1 = (−2, 1),v2 = (1, 2),v3 = (−3, 5) .

Εξετάστε αν το S = {v1,v2,v3} είναι µία ϐάση του R2
.



6. (α) Βρείτε τη γενική λύση του οµογενούς συστήµατος

4x1 + 8x2 − 8x3 + 4x4 = 0
−8x1 − 16x2 + 16x3 − 8x4 = 0
x1 + 2x2 + x3 + 4x4 = 0

. (1)

(ϐ) Βρείτε µία ϐάση του χώρου των λύσεων W του οµογενούς συστήµατος (1).

(γ) Βρείτε τη διάσταση του W .

7. ΄Εστω

z =
√
3− i .

(α) Υπολογίστε το µέτρο |z| του z.
(ϐ) Υπολογίστε το πρωτεύον όρισµα Arg(z) του z.
(γ) Βρείτε την τριγωνοµετρική µορφή του z3.
(δ) Βρείτε τις κυβικές ϱίζες του z.
8. ΄Εστω A ένας n × n πίνακας και λ µία ιδιοτιµή του A. Αποδείξτε ότι αν

x1,x2 είναι ιδιοδιανύσµατα του A που αντιστοιχούν στην λ µε x1 + x2 6= 0,
τότε το x1 + x2 είναι ένα ιδιοδιάνυσµα του A που αντιστοιχεί στην λ.

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ


